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ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΕΣ 

ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ ΘΕΜΑΤΩΝ 
 
 
ΘΕΜΑ Α 
Α1.  α) σχολικό σελ.15  β) i)σχολικό σελ. 35 ii) σχολικό σελ. 36 
Α2.  Σχολικό σελ. 142 
Α3.  Σχολικό σελ. 135 
Α4.  α) Λάθος , σελ. 134 
β) Λάθος, σελ .70 
Α5.  (γ) 
ΘΕΜΑ Β 
           και οριζόντια ασύμπτωτη y=2 
B1. Αφού y=2 οριζόντια ασύμπτωτη στο   , ισχύει ότι                 => 
         

           λ=2  
Διότι ,                        
Οπότε,            
Β2. Θέτουμε            .   Η h είναι συνεχής στο [2,3]. 

             
 

  
   ,              

    

  
   

            . Ικανοποιεί τις υποθέσεις του Θ. Bolzano, άρα υπάρχει 
τουλάχιστον ένα ξ       τέτοιο ώστε h(ξ)=0. 
Επίσης,                    h γνησίως φθίνουσα, οπότε η λύση είναι 
μοναδική. 
Β3. Ισχύει f παραγωγίσιμη στο  ,              . Οπότε f γνησίως 
φθίνουσα άρα ‘1-1’. 
Συνεπώς, αντιστρέψιμη με             , όπου 

                               
Θέτω                                            , y>2 
Συνεπώς , για y=x  έχουμε                   , x>2  
Β4.         

                           
Οι συναρτήσεις    ,   είναι κυρτές και το γράφημα είναι το παρακάτω. 



 

 

 
ΘΕΜΑ Γ 
Γ1. Αφού f παραγωγίσιμη είναι και συνεχής , άρα                         
 (1)   1+α=1+β  α=β  (1) 

F παραγωγίσιμη στο x0=1, άρα        
         

   
        

         

   
   

       
        

   
        

           

   
  Í           

          

   
 

lim  1    1 1+ (  1)  1    2= lim  1    1 1  1+    , θέτω u=x-1, 
       =0,     

        
     

   
     β=2-1  β=1 και α=1. 

Γ2. Για α=β=1  έχουμε       
        

          
    . 

f παραγωγίσιμη άρα στο                   ισχύει        
      

          
  

   
    

         

   
       

    

         

   
   



 

 

       
      
     

          

    , f’(x)>0  για κάθε xÍ  , άρα γνησίως άυξουσα η f. 

A=               
B=                 ,         

Γ3. i) Αφού f γνησίως αύξουσα στο   με       , έχει ακριβώς μια ρίζα 

επειδή      
 

 
   άρα               

 

 
   και        

 

 
    συνεπώς η ρίζα 

είναι μικρότερο του 0  x0<0. 
ii)                                                   
¶        , έχει μοναδική ρίζα το   , αδύνατη στο        . 

¶         

        (f γν. αύξουσα) 
            
            ,  συνεπώς             ότε η          , 
αδύνατη στο        . 

Γ4.                                               

            
 

 
            

       
 

 
              

 

 
       

      =...=28        

ΘΕΜΑ Δ 
Δ1.                            , f παραγωγίσιμη στο ως 
πράξεις παραγωγίσιμων συναρτήσεων . 
        α+β=1 

                  
           

       
    

           α= -1 και β=2. 
Δ2.                            

                 
 

 
                                 

 

 
  

                ʆɻʅ                  ln γν αύξουσα 
Άρα                    

Οπότε,                         
 

 
   

θέτω                            
 

 
          ,           

     
 

 
        
 

 

 

 
         

 

 
            

 

 
  τ.μ. 

Δ3.  i)                   
       

       
   

                       
       

       
   

                                ʗʍɻ                ʆɻʅ 
       

       
     ʋʌʝʐʀ ʅʎʔʞʀʅȢ 

ii) Εφαρμόζουμε Θ.Μ.Τ. στο διάστημα      
 

 
   για την f 

    
 

 
                       

 

 
       

 

 
       

 

 
    

    
 

 
         

 

 
       

    
 

 
      

  
 

 
  

              που ισχύει  από 

εκφώνηση. 



 

 

Δ4. Έστω σημείο Β(β,f(β)) σημείο της γραφικής της f και Γ(γ,g(γ)) σημείο της 
γραφικής της g.  
Ισχύει                  Í  . Θα πρέπει να ισχύει              

             
       

       
           

              
       

       
      

            
       

       
    και        

Η σχέση αυτή ισχύει μόνο για β=1 και γ=0, οπότε οι εφαπτομένες στα σημεία 
Β(1,f(1)) και Γ(0,g(0)) είναι η        και στις δυο περιπτώσεις, άρα είναι 
μοναδική κοινή εφαπτομένη . 
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